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1. Multimi de numere
1.1 Mulfimea numerelor reale
1.1.1 Puteri cu exponent intreg. Proprietiti.
a) Notiuni teoretice si exemple

1. Definitie Fiind dat numirul a € R — {0} sin € N, avem
1

a"=g-a--rasiat =—,
n factori a ) )
Exemple. a) 23=2-2-2=§; b) 2—3=2_3=§_

c>Gy4=¥L=%cﬂ4=22-zz=1a

a)
b)
<)
d)

e)

o)

d)

2. Proprietiti ale puterilor cu exponent intreg.
Pentru orice a € Rsi m,n € Z avem: a™  a™ = a™*™.
Pentru orice a € Rsim,n € Z avem: a™:a™ = a™ ™™,
Pentru orice a € Rsim,n € Z avem: (a™)" = a™".
Pentru orice a, b € Rsin € Z avem: (ab)" = a™ - b™.
n n
Pentru orice a,b € R, b # 0 sin € Z avem: (%) =-Z—n.
Exemple. a) 273 2% = 273+ = 21
-2 -2

5.2-3 _ 25—(-3) _. 25+3 _ 8. 2y " _2
333 =3 =3 =38 o) (3) =15

3
1
(4—2)3 = 4(=2)3 — 46 — 4_6; e) (2- 3)—2 =2"2.372

b) Probleme rezolvate

1. Aduceti la forma cea mai simpla: G)_l + G)_Z + (%)_3.

Solutie. (%)_1 + (l)_z + (l)_az 1424

2 2

+(27H) 3 = 20DED 4 26ENED 4 2EDED = 21 422 423 =
=2+4+8=14

. . 1\t 2\ 373
2. Aduceti la forma cea mai simpla: (E) (5) . (Z) .

-1 -2 2 2
Solutie. (%) —@2H =21 =2 (g) = (3) _¥_2

3\ 64 32

3
. : 9
alog (—) =2 produsul este: 2 - = - —==—.

27 7 4 27 3
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3. Ordonai crescitornumerele; 21727 F15 gj 3i+2++13,

1516
Solutie. Avem: 22" =2 2 =2'® =(23)

1314

Analog 3727 =372 =3% 5 9% 5 g% = 312413 5 plAzbAls,

40

_840 )

4. Ordonati descrescator numerele:
(—DY (=2)% (-3)% (9% (-5)°.
Solutie. Avem: (—1)' = -1; (—2)2=22=4; (-3)3 =
= —33 = -27; (—4)* = 4* = 256; (-5)° = —5° = —3125.
Ordinea descrescatoare este: 256,4, —1,—27,—3125.

¢) Probleme propuse spre rezolvare

Nt oy o3 :
1. Calculati (E) , (E) , (5) sl aritati ¢ suma lor este
egald cu: 11 12 13 14 15
173 272 33 .
2. Calculati (5) (3) , (Z) si aratati cd produsul lor

este egald cu: 121 125 136 144 156
3. Calculati (—3)* si (—4)3 si aritati ca suma lor este egald cu:
15 16 - 17 18 19
4. Calculati N = 2%-22-23-2%. 277 si arstati ca este egal cu:
S 6 7 8 9

5. Calculati N =271-272.273.27%. 215 g aratafi ca este egal
cw
16 24 32 40 48
6. Calculati N =271:272 +273:27% 4 275: 27 5i aratati ca
este egal cu:
4 S 6 7 8
7. Calculati N = 3%:371 +4%: 471 + 51: 57 i ardtafi cd este
egal cu: : '
40 50 60 70 80
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8. Calculafi N'= 2: 2%% 4:4? + 8: 82 si aratati ci este egal cu:
8 9

5 6

8 8
9. Calculati: N = (—1)"1 + (=1)72 + (—=1)3 5i aratati ci este
egal cu:

7 af
8 8 8
-2 -1 0 1 2

10. Calculati: N = (— %)_1 + (— %)—2 + (~%)_3 sl ardtati ca

este egal cu:

-7 -6 -5 -6 0

- 2 22 2% 2 _

11. Calculati: N =2—2+2—3+2—4+2—551 aratafi ca este egal cu:
0 1 2 3 4
N1y ooyt S

i-N=(= 2y o+ (=) +(=) +/(=
2 ot N =)+ () () () +G)

60 61 62 63 64
13. Caleulati: N = (=1)* - (—=1)? - -+-- (=1)°° & aratati ci este

ezal cu:
-2 -1 0 1 2

14. Caleulati: N = (=) + (=1)2 + -« + (=1)7 i ardtati ci
=te egal cu:
-2 -1 0 1 2
15. Calculati: N = ((—1D)D?- (1?3 - - (-1 g
zratall cd este egal cu:
-2 -1 0 1 2

16. Caleulati: N = ()13 + ()35 - (1)) si

-10 -8 —6 0 ]
L 27 29 32 3% 26 _
Aratafi ca numerele: 28 + >10 S1 Fel + 35 + e sunt egale cu:
0 1 2 3 4
7



1.1.2 Radical dintr-un numar real pozitiv.
Proprietiti-ale radicalilor.
a) Notiuni teoretice si exemple

1. Fiind dat a € R,a = 0 si n € N, numim radical de ordinal #
al numérului a, unicul numdr real pozitiv care ridicat la puterea # sa
dea valoarea a.

Notdm radicalul de ordin »# al numérului real a cu Va si vom
studia in continuare cazurile n = 2, 3, adici Va si {a.

Radicalul de ordin 2 al numérului real si pozitiv a este unica
solufie pozitivd a ecuatiei x? = a.

Radicalul de ordin 3 al numérului real i pozitiv a este unica
solutie pozitivd a ecuafiei x3 = a.

Exemple. a) 4 = 2, deoarece 22 = 4 sau 2 este ridicina
pozitivi a ecuatiei x* = 4.

b) V27 = 3, deoarece 33 = 27 sau 3 este radacma pozitivd a ecuafie
%3 =27.

2. Proprietatile radicalului de ordin 2 dintr-un numir real si
pozitiv.

a) Dacia > 0,b > 0= +ab =+va-Vb.
b)Dacaa>0b>0=J— ‘/_

c)Dacaa<0b<0=>\/— \/_\/—

/W
d) Dacia<0,b <0 > = m

e) Dacia € R= VaZ = |a|.

f) Dacia € R = Va?b = |a|Vb.
g) Dacia > 0 = avbh = Va?b.
h) Dacia < 0 = avb = —Va?b.
i) Dacia€R= (\/E)m =a™.

j) Dacia >0,b=0avem: a < b & va < Vb - comparare.

’ : a avb .. .
k) Dacia€Rsib>0= N rafionalizare numitor.



1 v . .
) Daci'a>0,b>'0,a+b = \/E+\/F: P rationalizare

numItor.
L 1 Vatvb
m) Dacia>0,b>0,a=b=> ods ab " rationalizare
numitor.
Exemple. a) V2-vV/3 =+v2-3 =6 b) %:\E:\@;
3 32 1 32
2% 2 9 V3+V2 32 =V3-V2

3. Proprietitile radicalului de ordin 3 dintr-un numir real.

2 Dacz‘ia,beR:3\/a =3/a- Vb.

sfa _ a
b~ 3D

3 DacéaER=>3\/— =—3\/E.

5) Dacia b € R = a¥b = Ya3b.

z) Dachia € R > (i/a)m = 3\/am_

Dacia,hbERb=0>

3
a

. a b . . :
) Dacia,beRb+0= %: T rationalizare numitor.
3 3 3
1 VaZ+Vab+Vb2
o) Dacaa,beRa%b= = - rationalizare
= Va-3b a—b ’
AuUmMItor.
1 Ya-¥6
- rationalizare

h} Dacag,beRa=b= =
VaZ+¥ar+362  a-b

numitor,
1) h) Dacia,b €R avem: a < b & Va < Vb.

. 3
Exemple. a) ¥3-V5 = V35 = {15, b) 3\/§= %;

R T LA s R R s
Y IE 3R 5-2 B 3 )
. 1 _2-B
VIE e s




