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1. Mul{imi de numere
1.1 Mul{imea numerelor rcale

1.1.1 Puteri cu exponentintreg. Proprietifi.
a) No{iuni teoretice qi exemple

1. Definilie Fiind dat numlrul a E R - [0] qi n € N, avem

: u'::--3qia-n:#'
n factori

Exemple. a) 23 :2 .2 .2 : B; b) 2-z : *:;
rt..-4 1 1I:l - -, :;: 24 --2.2.2.2: 15.\zl -rr..4 1 t

\il 24

2. Proprietlfi ate puterilor cu exponentintreg.
a) Pentru orice a E R $i m,n e Z avem'. a* . a' : sm*n
b) Pentru orice a E R $i m,n e Z avem:. a^i an : affi-n.
c) Pentru orice a € R qi m,n e Z avem'. (a^)" : qm .

d) Psrtruorice a,b e Rqi n € Zavem'. (ab)" : an . bn.

e) Pentru oice a,b € & b + Oqin c Zavem. (;)" :#
Exemple. a) 2-3 '24 : 2-3+a - 21"

b) Probleme rezolvate

1. Aducefi la forma cea mai simplr: O-' . (;)- . 0-'
sorufie 0-' . (;)- * (;)-': e-t1-t + (2-t1-z *

+(2-r1-s : 2(1)(-r) q 2Gt)(-z) 1 2(-rX-s) : 27 + 22 + 23 :
=2*4*8:L4.

2 Aduceli la forma cea mai simpl[:

Soru(ie 0-' : (z_\-1 - 2t

.-.,n (1)-' :9 si orodusul esre:-\4./ 27'', 
5

: 35:3-3 - 3s-(-3) = 3s+3 :38; .) (i)-' :-

- (4-z;s : 4e43 : +-u : fi; e) (2.3)-2 :2-2 .3-2

0-' G)- 0*
'G)-: (;)' 

:#:i
.64 _32
273

_')
g

2.'
4



3. Ordonali crescf,tor numerele. 21+2+"'+75 ti 31+2+"'+13.
15t6

Solu{ie. Avem: 2t+2+"+t5 =2i =2tN =(2')* =Sao.

13'14

Analog 3r+2+"+13 =37 = 3el > 94 > 8* = 31+2+"'+73 2 2l+2+"'+15 .

4. Ordonafi descrescitor numerele:

(-1)1; (-2)2; (-3)3; ?Da; (-s)s.
Solufie. Avem: (-1)1 - -t; (-D2 :22:4; (-3)3 :
: -33 - -ZT; (-q4 :44 :256; (-5)s: -55 : -3125.
Ordinea descrescltoare este: 255, 4, -L, -27 , -3L25 -

c) Probleme propuse spre rezolvare

1. calculafi 0-' ,C)- , 0-' qi aritali cd suma lor este

egal6cu: 11 12 13 14 15

2 calculaf, 0-' ,G)-', (1)-' qi arstali cd produsul lor

rz cJdf
a

a c:ldf
cgdc

-l
rc Cdcff

dsdc
-:

fil Cfog
flcfr*rUr

-l
5 C*JS

4GIGftcen
-tf,

este egal[ cu: l2l 125 136 144 L56

3. Calculali (-3)4 qi (-4)3 qi ar[tafi ci suma lor este egali cu:

15 16 17 18 19

4. Calculafi N :21 '22 '23 '24 '2-7 Ei ar[tafi c[ este egal cu:

56789
5. Calculali N : 2-1 ' 2-z ' 2-3 '2-4' 21s $i udta[i c[ este ega

cu:

16 24 32 40 48

6. Calculali N:2-1:2-2 +2-3:2-a +2-s:2-6 qi wifiaticd'
este egal cu:

7.

egal cu:

45678
Calculali f/ : 31''3-r.* ltr4-t + 51:5-1Ei aritali c[este

40 50 6G

6

8070



-:,31-2+-+13

- -: > 2l+2+"'+15

-'a.I - 1\ .lre

fi aatafi ce suma lor este

13 t4 15

3

5i a[tali cd produsul lor

136 144 156

,t"F ca suma lor este egala cu:

lE 19

- 2-' $i u5tali cA este egal cu:

t9
.24 -28 Eiardtali c[este egal

fi48
:2+ + 2-s:2-6 gi ar[ta]i cl

78
-1 + 51: 5-1 $i ardtali c[ este

Calculali N : 2:22 + 4: 42 + B: 82 si aratali cd este egal cu:

56789
CsBB

(-1)-1 + (-f;-z + (-f;-s qi ardtaf; c6 este

8

9. Calculafi: N:
egal cu:

-z-1012
r0 catcutali: N : (-)-'* (-;)-'* (-;)-'si ararali ca

ste egal cu:

-7 -6 -5-60
11. Calculafi: N : 1.* *! *2] si aratatica este egal cu:22 23 2a 2s"

01234

12 carcurari: A/ : O-' . (:)'* 0-'* (;)-- - O-'
60 61 62 63 64

13. Calculali: N : (-1)1 . eDz .... (-f;to qi aratati ci este

=-:l cu:

-2-1012
1-l Calculali: N : (-1)1 + (-D2 + ...+ (-1)7s si arltati ci

-,: egal cu:

-2-t012
1s Calculali: N : ((-1)\2 . K-Dz)3 . .... ((-r)2s)26 qi

-- :tr cd este egal cu:

-2-L012
l6 Calcutafi: N : ((-1)1)3 + ((-1)3)s . .... ((-r)1s)17 qi

.-- ::r ci esle egal cu:

-10 -8 -608

2

7
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1.1.2 Radical dintr-un numlr real pozitiv.
Proprietl{i ale radicalilor.

a) No{iuni teoretice qi exemple

1. Fiind datae Ra 2 0 qin € N,numimradicaldeordinaln
al num[rului a, unicul numlr real pozitiv care ridicat la puterea n sf,
dea valoarea a.

Notlm radicalul de ordin rz al numlrului real a cu\fd. Ei vom
studiain continuare cazurile n : 2,3, adicf, ,G qi'fi.

Radicalul de ordin 2 al numlrului real qi pozitiv a este unica
solufie pozitrvd"a ecualiei x2 : a.

Radicalul de ordin 3 al num[rului real qi pozitiv a este unica
solufie pozitivd"a ecuafiei x3 : q..

Exemple. d {+ : 2, daarece 22 : 4 sat2 este rldf,cina
pozitiv[ a ecuafiei x2 : 4.

D^ W : 3, deoarece 33 : 27 sau.3 este rd,ldcinapozitiv[ a ecuafle
x3 :27.

2. Proprietifile radicalului de ordin 2 dintr-un numir real qi
pozitiv.

a) Dacd,a) O,b > O + ^laU: rE.{b.
b) Dac[ a)O,b>0+ E:9." 

rJ b \[E'

c) Dac[ a I O,b < O - rlqi : ^ll"l Jtrl
d) DacE a.-O,b<0+ E:8.

{ D 
'llbl

e) DacdacR+rl&:lal.
f) Dacsa € R + rlAE : lalr[E.
g) Dac[ a) 0 = o{E: JFE.
h) Dac[ a 1o + a^[E : -GE.
i) Dacd, a € R = (rl ")^ 

: I a*- .

j) Dacda>.0,b > 0 avem: a <b e.,la <^ft - comparare.

k) DacI a € R $i b > O - #:+ - ra\ionalizarenumiror.

Erenm@

- - --- - 
- : l.



rumir real pozitiv.

: r inlple

r ad ical de ordinal iz

: - - -:. Ia puterea iz s5.

. _: .: lnlca

i real S poziur a este unica

1,2 : 4sau 2 este r6d[cina

este rldlcina pozitivl a ecua,tie.

)rditr 2 dintr-un numir real si

{t

t-.flrt

r rE < 16 - comparare.

- ralionalizare numitor.

lr Dacita> o,b ) o,a * b =+--Ja-''lE' tl a+tl b ,4 - rattonaltzare

:runtrtor.

:r) Dacda > O,b ) O,a * b =+=-.'ta+'lE' 
'l a-'l b = *b - raltonallzare

lumrtor.

Exemple. O .lZ'\Ei: lR : rlE; Al *= E = rB,
\l \l

3 30 1 ,13-O. t\_ ,z_ 2 ",ffi:;:r3_r7
3. Proprietl{ile radicalului de ordin 3 dintr-un numlr real.

' Dacda,be R=W:'q WI -1 
-fecaa,br- R,b+0+'l?:#!b 1r:

- Daciae R)'rl==-'lA.
- Daca a,b eR= a'lT:"lFE.
: Dac?raER-(1.,1")^:W

3 r,::-t' 
Daca a,b e R,b + O = #=+ - ra[ionalizare numitor.

- ):ci a,b e R,a * b -#-"13+=!!2+='/oz - ralionalizare

: -nxtor.

- Deca a,beR,a* b--#-^-W-W -rationalizare
7az+'Jab +7bt a-b

:*mrtor.
h) Dac[ a,b e R, avem: a < b e'Ja <W.

Exemple. a) 'V3.'Vsl: tffi:'V15, b) 'E: S,
1 t ;12'

t 3,lg+=,15z+=,{F 3,,1x+3{to+14

ffi: s-z :T
1 lz-1tT

-

"rl7+'rlm+',r@ 2-3
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